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CLASA a VIII-a

Problema 1. Fie a,b,c € (0,00). Aratati ca:
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Problema 2. Determinati numerele naturale nenule n pentru care numerele
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si sunt naturale. (Notatia [a] reprezinta partea intreagda a numarului real a.)
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Problema 3. Fie ABCDA’B'C’ D’ un paralelipiped dreptunghic si punctele M, N pe

muchiile sale BC, respectiv DD’, astfel incat VB - ND. k. Notam cu P intersectia

dreptelor DM si AC, si cu @) intersectia dreptelor C'N si Dc'.
a) Aratati ca dreapta PQ este paralela cu planul (ABC").
b) Daca < (PQ, (ABC)) = 30°, determinati valoarea lui k pentru care paralelipipedul
ABCDA'B'C'D’ este cub.
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Problema 4. Un cub C de laturd n > 2, n € N, este impartit in n® cuburi de latura
1, cu interioarele disjuncte doua cate doua.

Spunem ca doua dintre cuburile de latura 1 sunt olimpice, daca orice plan paralel cu
oricare dintre fetele cubului C intersecteaza cel mult unul dintre interioarele acestor cuburi.
Alegem cuburile Cy,Cs,...,C, olimpice doua cate doua, si notam cu Oy, Oa, ..., 0O, cen-
trele lor. Determinati valoarea minima a sumei 0103+ 0203+ ...+ 0,,_10,, si stabiliti
care sunt configuratiile formate din n cuburi de latura 1 pentru care se atinge acest minim.

Timp de lucru 3 ore. Se adauga 30 minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



