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CLASA a VII-a

Problema 1. Fie I punctul de intersectie a bisectoarelor triunghiului ABC. Punctele
D, E si F' sunt mijloacele segmentelor I A, IB, respectiv IC, iar G, H si J sunt picioarele
perpendicularelor duse din punctul I pe laturile AB, BC, respectiv C'A.

Demonstrati ca punctele D, E, F,G, H si J sunt conciclice daca si numai daca tri-
unghiul ABC este echilateral.

Problema 2. Suma a n numere intregi consecutive este egala cu 2022. Determinati
valorile posibile ale numarului natural nenul n.
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Problema 3. Fie a,b si c trei numere reale strict pozitive.

a) Dacd a? 4+ ab + ac, b + ba + be si ¢® + ca + ¢b sunt numere rationale, demonstrati
ca a® + b? + ¢* este tot un numér rational.

b) Aritati ci existd existd a, b, ¢ > 0 pentru care a®+ ab+be, b*> +bc+ ca si ¢® +ca+ ab
sunt numere rationale, insd a? 4+ b* + ¢? este un numar irational.

Problema 4. Se considera triunghiul ABC' dreptunghic in A. Punctul D este piciorul
inaltimii din A, iar M este mijlocul ipotenuzei BC.

Spunem ca un punct X situat in interiorul triunghiului ABC' este remarcabil daca
AB = BX, iar bisectoarea unghiului C'X D trece prin punctul M.

a) Stiind ca exista cel putin un punct remarcabil, demonstrati ca unghiul ABC' are
masura de 60°.

b) Daca unghiul ABC' are masura de 60°, aratati ca orice punct situat pe arcul mic
AM al cercului de centru B si raza AB este remarcabil.

Timp de lucru 3 ore. Se adauga 30 minute pentru intrebari
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



