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CLASA a VlI-a

Problema 1. Consideram numerele naturale n — 1, 2n — 1 si n? + 3, unde n > 3 este
un numar natural.

a) Aratati ca exista o singura valoare a lui n pentru care toate numerele considerate
sunt prime.

b) Aratati ca exista o infinitate de valori ale lui n pentru care toate numerele consi-
derate sunt compuse.
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Problema 2. Determinati perechile (A, B) de multimi care au elementele numere
naturale nenule si care verifica simultan urmatoarele proprietati:

e fiecare din multimile A si B are trei elemente;

e multimea AN B are exact un element;

e 6ec Asil2e B;

o daca x,y € Asix # vy, atunci x -y € B.

Problema 3. Determinati numerele naturale nenule a, b, ¢, d pentru care a < b < c si

20 420 4196 =1.2.3.....d.

Problema 4. Consideram triunghiul ABC' cu unghiul ZBAC ascutit. Construim
in exteriorul triunghiului punctele D si E astfel incat AD = AC, AE = AB, D si
B sunt de aceeasi parte a dreptei AC, E si C sunt de aceeasi parte a dreptei AB si
/DAC = ZBAE = 120°+ 2/BAC. Fie P intersectia dreptelor BE si C'D. Demonstrati
ca:

a) dreptele AE si C'D sunt perpendiculare;

b) dreptele PA si DE sunt perpendiculare.

Timp de lucru 2 ore. Se adauga 30 minute pentru intrebari
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



